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e Pentru orice solutie corecti, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.
e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.
e Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeazi prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
3
L b =big® =245 =1045 = /500 2p
484 <500 <529 = 22 <+/500 <23, deci partea intreagd a lui b, este egald cu 22 3p
2 ()= (x) e f(f(x)=xe2f(x)-3=x2(2x-3)-3=x 3p
x=3 2p
3. 2 2
1og22’; ””:1:2’; LR SN Y- SIS D Y- SV 3p
X —x+2 xT—x+2
x =1, care convine 2p
4. | Multimea numerelor naturale de doud cifre are 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
o 2p
posibile
Numerele naturale de doua cifre care au suma cifrelor un numar divizibil cu 11 sunt 29, 5
38, 47, 56, 65, 74, 83 si 92, deci sunt § cazuri favorabile P
_ nr. cazuri favorabile = 8 4 1
nr. cazuri posibile 90 45 P
5. ﬁ+17:(1+a)f—]:|ﬁ+\7|2=(1+a)2+1 2p
Cum |L7|2 =2 si |\7|2 —a’+4, obtinem a’>+2a+2=2+a>+4,deci a=2 3p
6. (sinx +cos x)2 =2c0s% x <> sin® x + 2sin xcos x + cos> x = 2¢c0s> x <> sin 2x = cos 2.x 2p
tg2x=1 si,cum x e (O,Zj , obtinem 2x =T ,deci x =T 3p
2 4 8
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1.a) 011 011
A(0)=|2 1 1|=det(A(0))=]2 1 1= 2p
1 11 1 11
=0+2+1-1-0-2=0 3p
b) =3x9+ ¥y +29=1
Daca m=-3 si (xy,y9.29) este solutie a sistemului de ecuatii, atunci < 2xy — 2y, + 29 =2 2p
x0+y0 —2Z0 =-2
Prin adunarea celor trei relatii, obtinem 0=1, ceea ce este imposibil, deci, pentru m =-3, 3
sistemul de ecuatii nu are solutii P
©) det(A(m))= m? +2m* —3m=m(m—1)(m+3), pentru orice numir real m 1p
ytz=1 x+y+z=1
Daca m=0, atunci < 2x+ y+ z =2, care nu are solutii, daca m =1, atunci {2x+2y+z=2, 5
x+y+z=1 X+y+2z=2 P
care nu are solutii
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meR\{-3,0,1} = det(A(m)) #0, deci sistemul de ecuatii are solutie unica si, cum pentru 2p
m = -3, sistemul nu are solutii, obtinem ca sistemul de ecuatii are cel mult o solutie
2.a
M )e(mi) =t 1mim (1m0 S (1) = 3p
1 1 1 1
—2—g—i————i=1 2p
2 2 2 2
b) . . . 1 N .
2,20 €H =2/ =2+bi $1 2p=2+ci, b,ceR=>7z°7 :2+bl+2+c1—5(2—b1)—5(2—c1)= 3p
o 1. 1 . 3 : . de 1 s
=4+bi +cz—1+5bz -1 +§cz = 2+§(b+c)z € H ,deci H este parte stabila a lui C in raport 2p
cu legea de compozitie ,,¢
¢) | Dacd zy=a+ib, cu a,beR, pentru z=x—ib, unde x este numar real oarecare, obtinem
3
zooz=a+ib+x—ib—%(a—ib)—%(x+ib)= P
1 1 e . < <
= Ea +5x € R, deci existd o infinitate de numere complexe z cu proprietatea cd numarul 5
P
7oz este real
SUBIECTUL al I1I-lea (30 de puncte)
1.a) 2
£1(x)=| (¥ —3x+2 (¥ -3x+2) 3(3x* -3) = 3p
3(»* -1 1)(x+1
_1 ( ) _ (-D(x ) . xe(L+o) )
3 2 3 Y
3(x —3x+2) 3(x 3x+2
b)
lim /() = = 3
x-l x—1 x—1 p
x>1
x+2
=lim 3 =400
=1\ x—1 2p
x>1
o) | f ’(x) >0, pentru orice x € (1, +oo) = f este strict crescatoare, deci injectiva 2p
lim f(x)=0, lim f(x)=+w si f este continud, deci pentru orice a € (0,+x), ecuatia
x—1 X—>+0 3p
f(x)=a are solutie unica
2.a) | 4 4 3 4
jexf(x)dxzj(x2+2)dx= —+2x || = 3p
1 1 3 1
3
sl o627 2p
3 3
b) e e, D e e
1 2 1 1
jf(lnx)dx=jnlidxzj—(lnzx+2)dx=(—1n3x+21nxj - 3p
1 1 e nx 1 X 3 1
“Lndeiome—tmdi—omi=Lin-? 2p
3 3 3 3
I S F(x)-F(0)
Dacid F este o primitivd a lui f , atunci lim — I f(t)dr=lim —————=1im f(x)= 2p
x—>0x x—0 X x—0
2
2
—limE o2 3p
x>0 ¢
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