Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2021
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Varianta 2
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acordi punctajul corespunzator.
* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in
limitele punctajului indicat in barem.
* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impartirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
Lol (i) —2(1+i) +2 =1 421 +% 2 2 # = 3p
=1-1=0 2p
2.| f(1)=2=>1+a-5=2 3p
a=6 2p
3. 10g4(X2+1)=10g4(X(X+1)),deci X2 +1=x +x 3p
X =1, care convine 2p
4. | Multimea numerelor naturale de doua cifre are 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
o 2p
posibile
In multimea numerelor naturale de doui cifre sunt 9 numere divizibile cu 2 si cu 5, deci 2
sunt 9 cazuri favorabile P
_ nr. cazuri favorabile _ 9 _ 1 1
nr. cazuri posibile 90 10 P
5. | myy =1 si, cum dreptele sunt paralele, obtinem my =1 3p
POd, deci ecuatia dreptei d este Y=Yp =My (X =Xp), adicd y=x-3 2p
6 BC
tg A=— 2
g AC p
wgoAC_ L 1
®27BC BC A 3p
AC
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
La) 200 200
A(0)=|0 2 0|=det(A(0))=]0 2 0= 2p
0 0 2 0 0 2
=8+0+0-0-0-0 = 3p
b) a+2 0 -a 200) (a 0 -a
A(a) -2l3=] O 2 0 -0 2 0|=] 0 0 O |[,pentruorice numar real a 3p
3a 0 2-3a 0 0 2 3a 0 3a
1 0 -1 1 0 -1
aB=al0 0 O [, pentruorice numar real a,deci B={0 0 0 2p
30 3 30 3
©) 4+2n 0 -2n
A(n) DA(—n) = 0 4 0 = det(A(n) DA(—n)) = 64(1 —I’lz) , unde N este numar 3p
6n* 0 4-6n°
natural
64(1 - n2) >0 si, cum N este numar natural, obfinem n=0 2p
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2.a
' 200 (2+ 0+[2-0])= 3p
= l(2 +2) =2 2p
2
b) asb:>|a—b|:b—a 2p
allb= (a+ b+ |a b|) 2(a+ b+b- a) % 2b =b, pentru orice numere reale a si b 3p
astfel 1ncat as<b
©) x> +122x si x> +12-2x, pentru orice numar real X, deci ((2X) D(X2+ 1))D€ 2X):
3p
= (X2 +1) E(— 2X)= (—2X) D( X2+ 1)= X+ 1, pentru orice numar real X
x> +1=10, deci X=-3 sau X=3 2p
SUBIECTUL al II1-lea (30 de puncte)
1.a) 2X
F(x)=1-— = 3
P
2x* +3
X VX2 +3 =X
- = , XOR 2p
U +3 X +3
b) " : Xz_(xz +3) _3 ,
lirnfx=lirn(x—X+3):1im—=lim—:0 p
X +00 X - +00 X oo gy /XZ +3  X—otoy 2 43
Dreapta de ecuatie y =0 este asimptota orizontald spre +oo la graficul functiei f 2p
c)| f '(X) >(, pentru orice numar real X, deci f este strict crescatoare 2p
Cum lim f (X) =—oo, lim f (X) =0 si f este functie continua, ecuatia f (X) =a are
X - —00 X - +00 3p
solutie < aD(—oo ,0)
2.a) | 2 2 202
j(x2+x+3)f(x)dx=j(x2 +X +3)2—dx —J.xdx =" = 3p
0 0 X~ +X+3 210
4
=—=2 2
5 P
b) 2 2(x® +x+3)'
+
J‘ J‘ 2X+1 J‘( . ) dx = 3p
1 X2 + X +3 X" +X+3
2
=1n(x2 +x+3) “In9 —In5 =In— 2p
1 5
<) x 1 n "
0<——<—, pentru orice XO|0fo ), deci 0< X)<|—| , pentru orice XU|Otoo ) si
sl o) (s[5 v o) 5|
orice numér natural nenul n
1 n
jf dx<( j (b a) pentru orice numar natural nenul n si, cum lim (—j =0,
Nn—- +oo 3p
ob‘;mem cd lim I,=0
n- +o0o
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