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Proba scrisa

MATEMATICA
Varianta 3
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Se puncteaza orice modalitate de rezolvare corecti a cerintelor, in limita punctajului maxim corespunzator.
Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1.
a)%:l,deci 22 +1=0 3p
77 +3z+1
71 =i, zo = —i, care convin 2p
b) |z| =1, deci zz =1, de unde obtinem 7 :l 2p
Z
1
E(z): 5 < = == < :E(z), deci E(z)DR, pentru orice zOC\R
z243z+1 L 3. 2243241 3p
2
d Z

cu proprietatea |z| =1

_ Z
243741 7243741

EI:i’(Z—z)+(z —Z) :OD(ZQ—l)(E—z) =0 si, cum 7 # z, obtinem 7 [} =1, deci |z|:1 3p

¢ E(z)UR=E(z)=E(z)=> =>7 Q+3:F+z="F+323+7 | 2p

2. a) Semidreapta BM este bisectoarea <ABC = <ABM = <DBM 2p
Cum unghiurile ABM si AMB sunt complementare si unghiurile DBM si DMB sunt
complementare, obtinem <AMB =<«DMB, deci semidreapta MB este bisectoarea unghiului | 3p
AMD
b) Semidreapta BM este bisectoarea <ABC, MAU AB si MD 0 BC , deci MA=MD 2p
AAMI = ADMI , deoarece AM =DM , MI = MI si <AMI =<«DMI , deci Al =DI 3p
¢) Pentru EOBC astfel incat NE 0 BC obtinem ca AANI = AENI , deci Al = EI, de unde 3p
obtinem EI = DI, deci IQ 0 BC, unde punctul Q este mijlocul segmentului DE
PQ este linie mijlocie 1n trapezul DMNE , deci PQ ||MD = PQ [0 BC, de unde obtinem ca
punctele P, I si Q sunt coliniare, deci PI [0 BC Zp

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

1. a) xox" ' =xoxoxo...ox=xoxo..ox=x" =¢, pentru orice xG 2p

de n—1ori x de n ori x
x"Tox=xoxo...oxox=xoxo...ox =x" =e, pentru orice x0G , deci "1 este simetricul
de n—1ori x de n ori x 3p
Iui x 1n raport cu legea de compozitie ,,o ”
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b) X =e , pentru orice x[1G , deci (x ° y)2 =e, pentru orice x, yLUG 2p
Xoyoxoy=e=> x’oyoxoy=xoe=> yoxoy=x=>xoy=yox, pentru orice x, yOG, 3
. . p
deci grupul (G,o) este comutativ
X X X X X X )Y
o x0Q= f(x) =f(n [—fﬁ] =f| 2+l e 4= (—jof(—]o...of(—j =(f(—]] 3p
n non n n n n n
—
de n ori % de n ori f(%)
X x)Y'
Cum f (—] oG = (f (—D =e,deci f (x) = e, pentru orice numadr rational x 2p
n n
2. \ ' 2 2
a) f (x)=(x+ln(x2 +1) =In(»? +2)) =l s 3p
x“+1 x7+2
1 1 2
=1+2x( " ]=1+—x,xDR 2
x“+1 x"+2 (x2+1)(x2+2) P
x+In x4l
. x)_ . 1, x*+1 . . -
b) lim f( ) = lim — X *2 = iy (1 +—In2 J =1, deci panta asimptotei oblice| 2p
Xxotw X X - +00 X X - +oo X x2+2
spre +oo la graficul functiei f este egala cu 1
. 1 . 1 . . .
f '(a) =1 < a=0si,cum f (0) = IHE’ obtinemcad y =x +1n§ este ecuatia tangentei la graficul 3
p
functiei f , care este paraleld cu asimptota oblica spre +oo la graficul functiei f
n n n n 2x2
©) g(x)=ln(x2 +1):Sn =I|g(x)|dx =J.1n(x2 +1)dx =x1n(x2 +1) —I S——dx = 2p
0 0 0 px +I1
2 A 1 1 2 2 _
:nln(n +1) —2n +2arctgn , deci lim [ —S, [= lim ln(n +1) —2 +—arctgn | =+ 3p
n-+to\ n n— +o n
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
Itemul de completare elaborat:
- mentionarea competentei specifice evaluate 1p
- mentionarea activitatii de invatare 1n cadrul careia itemul poate fi utilizat 1p
- precizarea unui avantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- precizarea unui dezavantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- respectarea formatului itemului 1p
- respectarea corectitudinii stiintifice, inclusiv a raspunsului asteptat 1p
Itemul cu raspuns scurt elaborat:
- mentionarea competentei specifice evaluate 1p
- mentionarea activitatii de invatare 1n cadrul careia itemul poate fi utilizat 1p
- precizarea unui avantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- precizarea unui dezavantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- respectarea formatului itemului 1p
- respectarea corectitudinii stiintifice, inclusiv a raspunsului asteptat 1p
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Itemul de tip alegere multipla elaborat:
- mentionarea competentei specifice evaluate 1p
- mentionarea activitatii de invatare 1n cadrul careia itemul poate fi utilizat 1p
- precizarea unui avantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- precizarea unui dezavantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- respectarea formatului itemului 1p
- respectarea corectitudinii stiintifice, inclusiv a raspunsului asteptat 1p

Itemul de tip intrebare structurata elaborat:
- mentionarea competentei/competentelor specifice evaluate 1p
- mentionarea activitatii de invatare 1n cadrul careia itemul poate fi utilizat 1p
- precizarea unui avantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- precizarea unui dezavantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- respectarea formatului itemului 1p
- respectarea corectitudinii stiintifice, inclusiv a raspunsului asteptat 1p

Itemul de tip rezolvare de probleme elaborat:
- mentionarea competentei specifice evaluate 1p
- mentionarea activitatii de Invatare in cadrul céreia itemul poate fi utilizat 1p
- precizarea unui avantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- precizarea unui dezavantaj al utilizarii acestui tip de item 1p
- respectarea formatului itemului 1p
- respectarea corectitudinii stiintifice, inclusiv a raspunsului asteptat 1p
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